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4
Zadatak B-1.1. Rijesite nejednadzbu 9; +

< x i rjeSenje zapiSite pomocu intervala.

RjesSenje.
9
x+4_w§0
S—x
4 — 2
9z + S5t +x <0 (1 bod)
55—
2?2 +4x +4
— <0 1 bod
dO—x - (1 bod)
(r + 2)?
<0 1 bod
S—x (1 bod)
Kako je (x +2)? > 0 za sve x € R, posljednja ¢e nejednakost biti istinita ako je 5 —x < 0
ili ako je x = —2, odnosno za x > 5 ili z = —2. (2 boda)
Slijedi = € (5, +00) U {—2}. (1 bod)
1 2 3 b 1 4 9
Zadatak B-1.2. AkOJe—+ +——11—+ +——0 kollkOJe—+ +—7
b 1 2 3 b2
Rjesenge.
b
Jednakost % tot g = 0 piSemo u obliku 2¢ + 3b 4 6a = 0. (1 bod)
1 2 3 .
Jednakost — + — + — = 1 kvadriramo:
a b c
1 4 9 4 6 12
— — = =1 2
a2+b2+ +ab—|— —I—bc (2 boda)
1 4 9 4c+6b+12a
el T i | 2 bod
+b2+02+ e (2 boda)
Kako je 4c + 6b 4 12a = 0, slijedi
1 4 9
St ta=1 (1 bod)

a?  b?



Zadatak B-1.3. U pravokutnik su upisana dva mala i dva velika kruga kao na slici.
Polumjer velikih krugova je 10 cm. Izracunajte povrsinu dijela pravokutnika koji nije

prekriven krugovima.
lDr:; fm_r }

(Ako je uéenik uocio pravokutni trokut i pridruzio stranicama odgovarajuce vrijednosti)

Rjesenje.

(1 bod)
(10 4+7)* = (10 — r)? 4 102 (1 bod)
100 + 20r + r* = 100 — 207 + r* + 100 (1 bod)
40r = 100
r=2.5cm (1 bod)
P =40-20 —2-10%r — 2 2.5%7 = 800 — 212.57 cm?. (2 boda)

Zadatak B-1.4. Ivo i Mate ciste cestu od snijega. Prvo je Ivo ocistio % ceste, a zatim je
Mate ocistio preostali dio tako da je cijela cesta bila ocCis¢ena za 12 sati. Za koliko bi sati
zajedno ocistili cestu ako se zna da bi Mati trebalo 5 sati vise da ocisti cestu sam nego
da je Ivo ocisti sam?

Rjesenje.

Neka je x broj sati za koji bi Ivo oc¢istio cestu sam.

Tada je x + 5 broj sati za koje bi Mate ocistio cestu sam. (1 bod)
Za ¢iscenje R ceste Ivi je trebalo = sati, a za CiS¢enje preostale R ceste Mati je trebalo

2(x +5)

sati. (1 bod)
Kako je ¢is¢enje zavrseno za 12 sati, vrijedi
3 2 5
= (C'JTH _ 12 (1 bod)

Odatle dobivamo x = 10,
Ivo moze ocistiti cestu za 10 sati, a Mate za 15 sati. (1 bod)

Zajedno bi za 1 sat ocistili

1 1 1
— 4+ — == ceste. (1 bod)
10 15 6



Cijelu cestu bi zajedno ocistili za 6 sati. (1 bod)

Zadatak B-1.5. Stranica BC kvadrata ABCD ujedno je i kateta pravokutnog trokuta
BCF kojemu duljina hipotenuze BE iznosi 12 cm. Dijagonala kvadrata BD i hipotenuza
zatvaraju kut od 75°. Izracunajte povrsinu trokuta DBE.

Rjesenje.

Kako dijagonala kvadrata zatvara 45° sa stranicom kvadrata, kutovi pravokutnog tro-
kuta su 30° i 60° te je on polovina jednakostrani¢nog trokuta sa stranicom duljine 12 cm.

(skica) (1 bod)
Tada je duljina katete nasuprot kuta od 30° x = 6 cm. (1 bod)
12

Druga je kateta ujedno i stranica kvadrata i iznosi a = T\/§ = 6v/3 cm. (1 bod)
y=a =63 cm (1 bod)
p_ @ +2y) a

P:(6+6\/2§)-6\/§ (1 bod)
P =18V3+54

P =18(3 +v/3) cm?. (1 bod)

Zadatak B-1.6. Lovro ispisuje prirodne brojeve jedan iza drugog u nizu:
12345678910111213141516.. ..

itd. bez razmaka i znakova interpunkcija. Napisao je ukupno 2013 znamenaka. Koliko je
puta pri tome napisao znamenku 77 Obrazlozite svoj odgovor.

RjesSenge.
Medu 2013 napisanih znamenaka je 9 jednoznamenkastih brojeva, 90 dvoznamenkastih i
x troznamenkastih brojeva.



Vrijedi 9-1+90-2+ 2 -3 = 2013. (2 boda)
Dobivamo = = 608, odnosno troznamenkastih je brojeva ukupno 608. (1 bod)
Zadnji napisani troznamenkasti broj je 99 + 608 = 707. (1 bod)
Od zapisanog broja 1 do broja 99 znamenka 7 se na posljednjem mjestu pojavljuje 10
puta, a na prvom mjestu (u nizu od 70 do 79) takoder 10 puta, Sto je ukupno 20 puta.

(2 boda)
Analogno ¢e se i od zapisanog broja 100 do broja 199, od 200 do 299, od 300 do 399, ...,
600 do 699 znamenka 7 pojaviti 20 puta. (1 bod)
To znaci da se do zapisanog broja 699 znamenka 7 pojavila 7 - 20 = 140 puta. (1 bod)
Od zapisanog broja 700 do broja 707 znamenka 7 se pojavljuje 9 puta. (1 bod)
Lovro je znamenku 7 ukupno napisao 149 puta. (1 bod)

Zadatak B-1.7. Za koje cijele brojeve p jednadzba

1 p—1 D

(z—4)2 16—22 (z+4)2

ima jedinstveno cjelobrojno rjesenje?
RjesSenge.

1 p—1  p

(x—4)2 16—a2 (z+4)?

Uz uvjet da je x # —4 iz # 4, nakon mnoZenja dane jednadzbe s (z+4)%(z—4)? dobivamo

(x+4)>2+(p—1)(z+4)(z—4) =plx—4)? (1 bod)
22+ 8z + 16 + (p — 1)(z* — 16) = p(a® — 8z + 16) (1 bod)
22+ 8% + 16 + pr? — 16p — 2° + 16 = pax* — Spxr + 16p
8x + 32 — 16p = —8px + 16p
8r(p+1)=32p— 32
z(p+1)=4p—4 (1 bod)

Zap+#—ljex=

p+1°
4p—4:4p+4—8:4_ 8 (1 bod)
p+1 p+1 p+1

Da bi rjesenje x bilo cjelobrojno, p 4+ 1 mora dijeliti broj 8. Tada je
p+1e {£1,4+2 +4, £8}, odnosno ( )
pe{-9,-5-3-20,13,7). (1 bod)
Zbog pocetnog uvjeta x # —4, x # 4, p ne smije biti jednak 0. (1 bod)
Konac¢no dobivamo p € {—9, —5,—-3,—2,1,3,7}. ( )
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Zadatak B-2.1. Koliko ima prirodnih brojeva n < 2013 za koje je
(" 4 gL 2 g 20122013

prirodan broj?
Rjesenge.

Pojednostavnimo dani izraz.

(Zn + Z'n-i-l + Z'n+2 + ot Z’ﬂ+2012)2013 _ Z‘2013n(i0 + Z‘l + i2 + Z‘3 _|_ L+ ,L'2012)2013 (1 bOd)

=214 —1—i+... +1)%8 (2 boda)
— Z-2013n<1)2013 — Z-n (1 bOd)
1" je prirodan broj ako je n djeljiv sa Cetiri, tj. oblika n = 4k, (1 bod)
a takvih je 2012 : 4 = 503. (1 bod)

Zadatak B-2.2. Cyvjetnjak kruznog oblika podijeljen je trima tetivama na cetiri dijela.
Tetive zatvaraju pravokutan trokut kojemu je jedan kut 30°. U svaki je dio posadena
druga vrsta cvije¢a — macuhice, tulipani, narcise i ruze. U dio s najmanjom povrSinom
posadene su ruze. Odredite koliku povrsinu zauzimaju ruze ako je duljina najmanje tetive
6 m.

Rjesenge.

(1 bod)



Kut pri vrhu B je 60°, a |SB| = |SC| = r pa je trokut ASBC' jednakostranican i
r = |BC| = 6m.
(Ili sin30° = % tj. r = 6m.) (2 boda)
Kako je trokut ASBC' jednakostranican, povrsina odsjecka nad katetom a jednaka je

r2m - 60° _ r2y/3

= 2 bod
360° 4 (2 boda)
=67 — 9V3
Ruze zauzimaju povrsinu od P = 3(27 — 3v/3)m?. (1 bod)
Zadatak B-2.3. Rijesite sustav jednadzbi:
r+y+Vrt+y==6
rT—y+r—y=2
Rjesenge.
Neka je x +y = a,  — y = b. Dani sustav tada prelazi u
a++a=6
b+ Vb=2. (1 bod)
Rjesimo prvu jednadzbu sustava.
Va=6-—a/? uzuvjet 6 —a >0
a’* —13a + 36 =0 (1 bod)
13+ 132 —4-36
Qa =
1,2 2
13£5
me= 5
ay = 9, a9 = 4.
Jedino rjesenje a = 4 zadovoljava dani uvjet. (1 bod)
Rjesimo drugu jednadzbu sustava:
Vb=2—-1b/2 uzuvjet 2—b >0
b —5a+4=0 (1 bod)
bl = 4, b2 == 1
Provjerom uvjeta ostaje samo rjesenje b = 1. (1 bod)

Preostaje jos samo rijesiti sustav



r4+y=4
r—y=1

Rjesenje sustava je (2.5, 1.5).

(1 bod)

Zadatak B-2.4. Odredite sve realne brojeve a takve da je a(x?® + 3) — z(z + 2a) > 2 za

svaki realni broj x.

Rjesenge.

ar’ +3a — 2> —2ax — 2> 0

2*(a—1) —2ax+3a—2>0 (1 bod)
Ova ¢e nejednakost biti ispunjena za sve realne brojeve = ako vrijedi
a—1>01iD <0. (2 boda)
Odatle je a > 11
4a* —4(a—1)(3a —2) < 0
—8a® +20a —8 < 0
2a*> — 5a +2 > 0. (1 bod)
Rjesenje ove nejednadzbe je
1
a € (—oo, 5) U (2, +00). (1 bod)
Dakle, rjesenje zadatka je a € (2, +00). (1 bod)
Zadatak B-2.5. U pravokutnom su trokutu iz vrha pravog kuta povucene visina i

tezisnica. Omjer njihovih duljina iznosi 12 : 13. Odredite u kojem su omjeru katete tog

trokuta.

RjesSenje.




Kako je v : t = 12 : 13, mozemo pisati v = 12k, t = 13k, k € N. (1 bod)
U pravokutnom je trokutu tezisnica jednaka polumjeru trokutu opisane kruznice, odnosno
polovini duljine hipotenuze. (1 bod)
Stoga vrijedi |AD| = |DB| =t = 13k. Iz pravokutnog trokuta ACDE dobivamo

|DE| = /(13k)2 — (12k)? = 5k (1 bod)
|EB| = 13k — 5k = 8k (1 bod)

Vrijedi

b =0 + |AE|]* = (12k)* + (18k)? = 468k*
a®> = v* + |BE* = (12k)* + (8k)* = 208k? (1 bod)

b\> 468k 9
(g) o
b
a

:—1hb a=3:2. (1 bod)

Tada je omjer kateta jednak

Zadatak B-2.6. Odredite sve vrijednosti realnog parametra p # 0 tako da za rjesenja
jednadzbe pz(x + 2) + 2p = 3 vrijedi |23xy + 2123 > 6.

Rjesenje.
Danu kvadratnu jednadzbu piSemo u obliku pz? + 2px + 2p — 3 = 0. (1 bod)
Za njezina rjesenja vrijede Vieteove formule:
2p—3
X1+ Ty = —2, Tl To = P . (1 bOd)
p
Napisimo zadanu nejednakost u pogodnom obliku.
|zizy + 2123 > 6
w122 (2} + 23)| > 6
|I1I2[(Jf1 + I‘Q) - 2$1I2]| 2 6 (1 bOd)
Tada iz Vieteovih formula slijedi
2p — 3 2p —3
it fo a2
p p
‘21) —3 ) 6 > 6
p p
2p—3
' —| > 1 (2 boda)
p
Slijedi
2p — 2p —
p23211 P35 (1 bod)



Tada je p?> —2p+3 < 0ili p? +2p — 3 < 0. (1 bod)

Nejednadzba p? — 2p + 3 < 0 nema realnih rjegenja. (1 bod)
Rjesenje nejednadzbe p? + 2p — 3 < 0, uz uvjet zadatka da je p # 0 je skup
[—3,1]\ {0}. (2 boda)

Zadatak B-2.7. Tri biciklisticke staze kojima je ukupna duljina 24 km tvore pravokutni
trokut. Iz vrha pravog kuta istovremeno kre¢u dva biciklista konstantnim brzinama.
Jedan vozi po jednoj, a drugi po drugoj stazi. Dok jedan biciklist prijede 5.5 km, drugi
za to vrijeme prijede 6.5km. Ako se biciklisti sastanu to¢no na sredini hipotenuze, koliko
iznose duljine staza, odnosno stranica pravokutnog trokuta?

Rjesenge.

Neka je a duljina staze po kojoj vozi jedan, a b duljina staze po kojoj vozi drugi biciklist.

Duljina hipotenuze je c¢. Prvi je biciklist do trenutka susreta presao a + ¢, a drugi b+ ¢

kilometara. Kako su brzine konstantne, omjer prijedenih putova je stalan i iznosi %
Pisemo Le oss 1
a -
2 == =_ 2 boda
b+5 65 13 ( )
c c
— =11k =11k — =
¢T3 ¢ 2
b+§:13k b:13k—g (2 boda)
Iz opsega a + b+ ¢ = 24 slijedi k = 1. (1 bod)
Primjenom Pitagorinog poucka dobivamo
(11— 5)2 + (13— 5)2 = (1 bod)
¢® +48¢c — 580 =0
Pozitivno rjesenje jednadzbe je ¢ = 10. (2 boda)

Duljine staza su a = 6km, b = 8km, ¢ = 10 km. (2 boda)
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Zadatak B-3.1. Rijesite jednadzbu

(4~ 1)

102013 102013

- (571)

Rjesenje.

Broj 10?°'3 je paran. Tada vrijedi

s e . e
——=— ii 4——=-
2013 671 2013
I iednadibe je —— + —— =4 od
7Z prve ijednadzpe e _— = odanosno
Prve ] 3761 Ter1 T
4x
Ty p =201
so13 4 = 2018
—2x

Analogno iz druge jednadzbe dobivamo =
2013

Odatle slijedi drugo rjesenje x = —4026.
Dakle, rjesenja jednadzbe su brojevi —4026 i 2013.

671

’ (2 boda)

(2 boda)

(1 bod)
(1 bod)

Zadatak B-3.2. Duljine stranica trokuta su tri uzastopna neparna broja, a mjera jednog

2m
kuta iznosi 3 Izracunajte duljine stranica tog trokuta.
Rjesenge.

Nekajea=2n—-1,0=2n+1, c=2n+ 3.

(1 bod)

2
Kako je ?ﬂ tupi kut, njegova nasuprotna stranica je najveée duljine, a to je ¢ = 2n + 3.

Iz kosinusovog poucka dobivamo

2r  (2n =1+ (2n+1)*— (2n+ 3)?
cos — =

3 2(2n — 1)(2n + 1)
~1 dn?—12n -7

2 2(4n?2 —1)

8 —12n—8=0

(2 boda)

+
nyy = S0 (1 bod)



Kako je n > 0, rjesenje jednadzbe je n = 2. (1 bod)
Stranice trokuta sua =3,b=5,¢c=T. (1 bod)

sin 12z  cos12x 0

. . m .
Zadatak B-3.3. Koliko je f (ﬁ) ako je f(r) = —— + =
Rjesenge.
Pojednostavnimo izraz kojim je zadana funkcija f.

B sinl2x cos12x  sin12x - cosdx + cos 12x - sindx

= = 1 bod
f(z) sin 4z cos4x sin 4z cos 4z (1 bod)

in 16
= fm—x (2 boda)

5 sin 8x

2. 2si

_ SH‘ISx cos 8x — dcosSz (1 bod)
sin 8z
Tada je
2

f<%>:4cos<8-;—2):4cos£:4‘§:2\/§. (2 boda)

Zadatak B-3.4. Helena je na svoju rodendansku zabavu pozvala odreden broj djece.
Broj godina jednog djeteta iznosio je jednu osminu zbroja godina preostale djece. Taj se
odnos godina nije mijenjao niti kasnijih godina. Koliko je djece bilo na zabavi?

Rjesenge.
Neka je n broj djece na zabavi, a x broj godina spomenutog djeteta.
Nadalje, neka su xy, xs, ..., x,_1 godine preostalih n — 1 djece. Tada vrijedi
1
xTr = g(xl + X9+ + (’En,l) (1) (2 boda)

Dodamo li svakom djetetu ¢ godina, vrijedit ¢e isti omjer, Sto zapisujemo kao

x+t:é((x1+t)+(x2+t)+'--+(:cn1—l—t))

1 1
= g(:vl~|—:L'2+---+:vn_1)—l—g(n—1)t (2) (2 boda)
1
Iz (1) i (2) slijedi t = g(n — 1)t, a odatle n = 9. (1 bod)

Na zabavi je bilo devetero djece. (1 bod)



Zadatak B-3.5. Rijesite nejednadzbu zcosz — 1 < x — cosz.

RjesSenge.

Nejednadzba se moze zapisati u obliku (x + 1)(cosz — 1) < 0. (2 boda)
Kako je cosx <1 za sve x € R, mora vrijediti

r+1>0icosz # 1. (2 boda)
Slijedi x > —1, x # 2km, k € Z.

Zato je rjesenje nejednadzbe x € (—1,4+00) \ {2k7 : k € Z}. (2 boda)

Zadatak B-3.6. U pravilni peterokut upisan je kvadrat tako da mu je jedna stranica

paralelna s nekom stranicom peterokuta. Dokazite da je duljina stranice kvadrata jednaka

actg18°
& gdje je a duljina stranice peterokuta.

1+ 2cos18°
Rjesenje.
Ay
108¢
By 360 x 36, B,
A5 549
108° A,
su
B1\ /Bz
A A,

Skica i jasno odredeni kutovi (2 boda)

Primjenimo poucak o sinusu na trokut B; B4As

xXr . |A5B4|

= ) 1 bod

Sin108°  sin 18° (1 bod)
. X |A4B4| .

= : 1 bod

U trokutu B3A4B, je 108 — Sm36° Tada je (1 bod)
T

= pum 1 ° 1 °© . d

a = |AsBy| + | B4A4]| 108 (sin 18° + sin 36°) (1 bod)

Iz posljednje jednakosti izrazimo x i primijenimo formulu dvostrukog kuta na
sin 36°. (1 bod)



a sin 108°
x =
sin 18° + sin 36°
a sin 108°

= — _ (1 bod)
sin 18° + 2 sin 18° cos 18°

po ___Osin 108 _ asin(90° + 18°) (1 bod)

sin 18°(1 +2cos 18°)  sin 18°(1 + 2 cos 18°)

a cos 18°

= 1 bod
i 18°(1 + 2 cos 18°) (1 bod)
actg18° (1 bod)

r=——
1+ 2cos18°

Zadatak B-3.7. Koju najvecu vrijednost moze imati povrsina trokuta kojemu je opseg
20 cm, a duljina jedne stranice 8 cm?

Prvo rjesenje.
Neka je duljina stranice b = 8 cm i a + b+ ¢ = 20 cm. Povrsinu trokuta racunamo po
Heronovoj formuli

P=1/5(s—a)(s—b)(s— o), s:gz 10, (1 bod)

Iz opsega slijedi ¢ = 20 — 8 — a = 12 — a. Tada je (1 bod)
P = /10(10 — a)(10 — 8)(a — 2) (1 bod)

P = \/20(—a? + 12a — 20) (2 boda)

Ovaj ¢e izraz imati najvecu vrijednost za onu vrijednost od a za koju kvadratna funkcija

f(a) = —a? 4+ 12a — 20 ima najveéu vrijednost, a to je za a = 6 cm, (2 boda)
Tada je i ¢ = 6 cm, a najveca povrsina (1 bod)
P =85 cm?. (2 boda)

Drugo rjesenge.

1 1
Povrsinu trokuta mozemo racunati prema formuli P = §ab sinvy. (ili P = §bc sin «v)

Kako je a + b+ ¢ = 20, tada je a + ¢ = 12, odnosno a = 12 — c. (1 bod)
Koriste¢i poucak o kosinusu dobivamo ¢ = (12 — ¢)? + 64 — 16(12 — ¢) cos ili
26 — 3c
S 1 bod
cos 7y 2<12_c),a (1 bod)

i g (26— 3¢ > —5¢ 4 60c — 100 (2 boda)
7= 202—¢)) — 2012—¢)



1
Tada je povrsina trokuta P = 3 8- (12 —¢)siny = 2 - vV —5¢2 + 60c — 100. (1 bod)

Analogno kao i u prvom rjesenju, gledamo najvecu vrijednost izraza
—5¢* + 60c — 100

koja se postize za ¢ = 6 cm. (2 boda)
Tada je a =6 cm i P = 8v/5 cm?. (3 boda)
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Zadatak B-4.1. Ani nedostaje 2900 eura za kupovinu novog automobila. Odlucila je
stedjeti. Prvi je mjesec izdvojila od dzeparca 50 eura. Svaki ¢e naredni mjesec izdvajati
10 eura vise. Koliko dugo Ana treba stedjeti da bi sakupila potreban iznos?

Rjesenje.

Mjesecni iznosi Stednje ¢ine aritmeticki niz ¢ija je razlika 10, tj

ay = 50, d = 10, S, = 2900. (2 boda)
g[mo +(n— 1) - 10] = 2900 (1 bod)
n* +9n — 580 = 0 (1 bod)
ny = —29, ny = 20 (1 bod)
Ana treba stedjeti 20 mjeseci. (1 bod)

Zadatak B-4.2. Mala poluos, linearni ekscentricitet i velika poluos elipse, tri su uzas-
topna ¢lana aritmetickog niza. Ako veliku poluos pove¢amo za 1 niz ¢e postati geometrij-
ski. Odredite jednadzbu elipse.

Rjesenge.

Neka b, e, a ¢ine aritmeticki niz. Tada je:

2e =a+0b, (1 bod)
e =a* - b (1 bod)

Iz prve jednakosti je a = 2e-b te iz druge jednadzbe tada dobivamo

4b 5b
e=—ia=—. (1 bod)
3 3
Tada b, e, a + 1 ¢ine geometrijski niz, pa je
e=b-(a+1) (1 bod)

odnosno (£)?=1b- (2 +1).



Mala poluos je b = 9, a velika poluos je a = 15. (1 bod)
Jednadzba elipse je

L7
225+81 (1 bod)

Zadatak B-4.3. Koliko racionalnih ¢lanova ima u razvoju binoma (v/2013 + v/2013)%°12?

RjesSenje.

Op¢i ¢lan dan je formulom

2012 -
( Ok )20132‘“5 * 20135 = (1 bod)
— (2012> 201310067%
k
Eksponent 1006 — £ mora biti prirodan broj ili 0. (2 boda)
Zato k mora biti oblika k = 6n, 0 < k <2012, n € N,. (1 bod)

To su brojevi 0, 6, 12, 18,..., 2010. Oni ¢ine aritmeticki niz s razlikom 6.
Ima ih 336. (2 boda)

Zadatak B-4.4. Odredite jednadzbu kruznice kojoj je srediste na osi apscisa, polumjer
5v/10, a na pravcu 3z — 4y + 24 = 0 odsjeca tetivu duljine 10.

Rjesenje.

(1 bod)



Po Pitagorinom poucku iz trokuta ABPS dobivamo |PS| = 15. (1 bod)
Udaljenost sredista kruznice do pravca 3z — 4y + 24 = 0 je 15. PiSemo

3r+ 24

= 15. 1 bod
= (1 bod)
Tada je
3z +24 =751l 3z + 24 = —75, odnosno (1 bod)
x=171li z = —33. (1 bod)

Trazene kruznice su
(z —17)* + y* = 250

(z + 33)* + y* = 250. (1 bod)

Zadatak B-4.5. Odredite sve prirodne brojeve n za koje su istovremeno 2" — 11 2" + 1
prosti brojevi.

Rjesenje.
Zamn =1imamo 2" —1=112"+41 = 3, pan = 1 nije rjeSenje jer 1 nije prost broj.(1 bod)
Zan=2imamo 2" —1=312"+4+1=05. (1 bod)

Neka je n > 2. Tada su brojevi 2" — 1, 2", 2" + 1 tri uzastopna prirodna broja od kojih
je jedan sigurno djeljiv s 3. (2 boda)

Kako broj 2" nije djeljiv s 3, mora biti djeljiv s 3 jedan od brojeva 2" — 1, 2" 41 §to znaci
da nisu oba prosti. (1 bod)

Dakle, jedino je rjesenje n = 2. (1 bod)

Zadatak B-4.6. Rijesite nejednadzbu

0.2005%% _ >4.12572, z €[0,27].

25cos2 T

Rjesenje.



5—c052:1: o 5—2c052x >4 - 5—%

51—26052:5 _ 5—2c052x >4.52

57208 (5 1) > 4.5 2
5—2c0s2m > 5—%

w

[ M[°)

—2cos?r > ——
2

2
cos“x < —
2

3
|cosz| < %

Konaé¢no rjesenje je x € (%7 5%) U <%7T7 HTW>

(1 bod)

(2 boda)
(2 boda)

(1 bod)
(2 boda)

(2 boda)

Zadatak B-4.7. Vektori @ = 2m +iib=m —i odreduju paralelogram. Pri tome su

us

m i 7 jediniéni vektori, a mjera kuta kojeg m i 7 zatvaraju iznosi . Odredite povrsinu

paralelograma odredenog vektorima a i b.
Rjesenje.

Povrsina paralelograma je P = absin «,
gdje jea=lal, b=1|b| i a« = £(d,D).

Vrijedi da je m? = |m[* =1, i = |n]* =11

3"

@ =a*=C2m+n)? =4m? +4m -ad+n>=4+2+1=7,
2=t =(m—-i)?=m?—2m -d+m=1—-1+1=1,

- 1 1
@b = (20 4 W)( — 1) = 20" =i =i =2 -5 — 1=z,

cosa =

/ 1 3V3
sina=+vV1—cos2a=14/1—— = —"—— =
28 2/7

P:absina:ﬁ-1~3—\/§

2\/7
B 3v3

P

3v21
14

(1 bod)

(1 bod)

(1 bod)
(1 bod)

(2 boda)

(1 bod)

(1 bod)

(2 boda)



